7. Goniometrické funkce



Obloukova mira

jednotkovy thel obloukové miry ... 1 radian

1 radian = velikost thlu, ktery na jednotkové kruznici se stifedem ve vrcholu uhlu vytina oblouk
jednotkové délky (na kruznici o poloméru r vytind oblouk délky r)

— vztah pro vypocet délky oblouku: s = ¢r
plny hel .. .27

zdkladni velikost wuhlu ¢ ...z intervalu (0, 27)



Goniometrické funkce

Sinus a kosinus

sin x

0 COS X




Funkce sinus

y
\ 1 .............
-7 —1/2 0 /2
.............. 1
Vlastnosti:
D(f) =R, H(f) = (=1;1)
funkce je lichd& — sin(—xz) = —sinzx

zékladni perioda: 2r  —  sin(x + 2k7) = sinz,

keZ



Funkce kosinus

Vlastnosti:

D(f) =R, H(f) = (-1;1)

funkce je sudd —  cos(—x) = cosx

zékladni perioda: 2 —  cos(z + 2kw) = cosx, k€ Z



Funkce tangens

Vlastnosti:

D(f) =R\ {Z + km k € Z), H(f) =R
funkce je lichd — tg(—z) =tgz
zékladni perioda: 71— tg(x+km) =tge, keZ

Funkce kotangens

COS X

Vlastnosti:
D(f) =R\ {km,k € Z}, H(f) =R

funkce je lichd —  cotg(—x) = cotgz
zékladni perioda: 1 —  cotg (z + k7)) = cotgz, k€Z
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Hodnoty goniometrickych funkci ve vyznaénych bodech

s s s s 3
LI R R 2 I B
: 1| v2 | V3
S r 0 5 Y5 5 1 0 —1
V3 | V2
cosx | 1|5 | %5 % 0O|—-1| 0
tgx |0 2] 1 V3] -] 0] -
cotgz || — V311 */?3 0| — 0
Priklad.
Vypocitejte (bez pouziti kalkulacky):
a) sin g™ b) cos240°
Urcete zakladni velikost 1hlu v radianech, vite-li, ze plati:
i 1
a) sma:l:—§ A cosxy >0, b) cosxzy =

[



Grafy goniometrickych funkci
Nacrtnéte grafy nasledujicich funket:
fi:y=sin2x
fo 1y = sin(—2z)
f3:y =sin(z +2)
fi:y=cosx — %

f5:y =sin2nx

r m
Ly = —3+2 (— —)
6.y + 2 cos 5 + 5



Zakladni vztahy a vzorce

Nasledujici vztahy plati vsude, kde je soucasné definovana leva i prava strana rovnosti

sin?x +cos?z =1, tgxcotgr =1,
e = cos (5~ ) n(3-7)
sinz =cos|——x), cosr =sin|——x),
2 2

sin(x +y) = sinz cosy £ cosxrsiny,
cos(x +y) = coszcosy Fsinxsiny,
sin2x = 2sinz cos x

cos 2x = cos’ & — sin’ .,

. x‘ 1 —cosz ’ T 1+ coszx
sin —| =4/ ————, CoS = | =\ ———,
2 2 2 2

: . ==
sinx £siny = 2sin cos

x
cosx + cosy = 2 cos +ycos

L Tt+yYy Ty
cosSxT — cosy = —2sin 5 sin




Priklad:
Ani uréite hodnotu x, uréete hodnoty zbyvajicich gioniometrickych funkei v bodé x, vite-li, ze plati:

; 15 €<O 7r>
= — T —
g 8 ) ’2

Priklady:
Nac¢rtnéte grafy nasledujicich funkei:

fi:y=sinxcosx

fo:y =sin®z — cos’z

fs 1y =sin®x 4 cos’x



